Toto je dikaz bozi existence z poztstalosti Kurta Godela, zapsany v dvousortové modalni logice 1. fadu. V této
(ptvodni) verzi dochéazi ke kolapsu modalit. To fesi napf. Andersonova verze, kterd navic dokaze totéz jen s pomoci
lehce modifikovanych axiomua 1 — 3. Petr Olmer, 2006.

Definice 1 Proménné x, y jsou individua. Proménné A, B jsou vlastnosti. A(x) je zkratka za aplikacni predikdt
Appl(A, ) vyjadiugici, Ze individuum x md vlastnost A.

Definice 2 Undrni predikdt P znamend ,,byt pozitivni, dobrou vlastnosti“.
Axiom 1 P(—A) < —P(A) Opakem dobra je nedobro (zlo).
Axiom 2 P(A)&O(Vz)(A(z) — B(z)) — P(B) Z dobra plyne jenom dobro.

Vétal P(A) — <(3x)A(x) Kdyz existuje dobrd vlastnost, tak je moiné, Ze existuje nékdo, kdo tuto dobrou
vlastnost md.

Dukaz 1 Sporem: Predpoklidejme P(A) a —(<(3x)A(x)).

F O(Vz)-A(x)

FOWVz)(A(z) — = # x)

Podle aziomu 2 P(x # x). Ale O(Vx)(A(z) — x = z). Podle axiomu 2 P(x = x). Ale (x # z) = —~(x = z), co? je
ve sporu s axiomem 1.

Definice 3 G(z) = (VA)(P(A) — A(x)) Individuum je ,jako Buh“, pokud md vSechny dobré vlastnosti. Tedy
Bih je ztélesnéné dobro.

Axiom 3 P(G) Byt Bohem je dobrd vlastnost.
Dausledek 1 <¢(3z)G(x) Je mozné, Ze existuje Buh.
Axiom 4 P(A) — OP(A) Kdyz je néco dobré, je to nutné dobré.

Definice 4 A Ess. x = A(z) & (VB)(B(z) — O(Vy)(A(y) — B(y))) Individuum x md esenci A, pokud md
vlastnost A a kazdad jind vlastnost x je nutngm dusledkem vlastnosti A.

Véta 2 G(z) — G Ess. x Bih md boZzi esenci (podstatu,).

Dukaz 2 Piedpoklddejme G(x).
FG(x)
Piedpokladejme A(x). Kdyby ~P(A), tak P(—A) a —A(x), tedy musi byt P(A).
F P(A)
Ale P(A) — (Vx)(G(z) — A(x)), protoZe vSechna ,bozi* individua musi mit dobrou vlastnost A.
- OP(A) — O(V2)(G(r) — A(z))
Ale podle aziomu 4 OP(A). Tedy (modus ponens) O(Vz)(G(x) — A(x)), coZ je definovino jako G Ess. x.

Dusledek 2 (A Ess. & B Ess. ) — OA=DB Individuum md nutné pouze jednu esenci.
Dusledek 3 A Ess. x — O(Vy)(A(y) =y ==x) Zddnd dvé riznd individua nemagi stejnou esenci.

Definice 5 NE(z) = (VA)(A Ess. x — O(3z)A(z)) NE je nutnd existence. Aby individuum = nutné existovalo,
mus? mit esenci a pokud je A tou esenci, existuje nutné individuum s touto vlastnosti A, coz je pravé individuum x.

Axiom 5 P(NE) ,Mit nutnou existenci® je dobré.

Véta 3 ©O0(3x)G(x) Je mozné, Ze Buh nutné existuge.

Dtkaz 3 Za domdci dkol.

Véta 4 O(3x)G(x) Biih nutné ezistuge.

Dukaz 4 G(z) » NE(z) &G Ess. ¢ — O(3x)G(x) podle véty 2 a definice 5.
F (32)G(x) — O(32)G(x)
FO(32)G(x) — 0032)G(x) — O(3x)G(x)

Ale podle véty 1 O(3x)G(x).
FO32)G(x)

Tim je existence Boha dokdzana. Vsimnéte si, Ze tento dikaz by neprosel pri negaci, takZe jim nedokdZete existenci
Ddbla. Vsimnéte si téz, Ze Giodelova teorie md trividlni (jednoprvkovy) model.



